Miért nem lehet?
Feladatok szakkore
ROKA SANDOR

"Ha a tekndsbékét arra kényszerltjiik, hogy
dgy fusson, mint a versenylé - belepusztul. Es
ha a versenylénak nem engedjik meg, hogy
gyorsabban haladjon, mint a teknés - ebbe a
versenyl6 pusztul bele.” Selye Janos

Erdekes és izgalmas feladat tehetséges, érdeklisdd diakokkal egyiitt dolgozni. Meg-
ismerésiikén kivill ez mashol meg nem szerezhetd élményeket és tapasztalatokat
nydijt: figyelni &tleteikre, probalkozéasaikat iranyftani, s idénként meggy6zddni arrdl,
hogy &k az iigyesebbek, &k fedezik fel az 6sszefiiggéseket és a megoldas utjat. A mi
lehet&ségeink a feladatmegoldasi technikak atadasaban, és a problémamegoldé kész-
ség fejlesztésében vannak. Ehhez adhat segitséget a kovetkezd feladatsor, amely a
megsz(nt Matematika Tanitdsa médszertani folyéiratban megjelent sorozat folytatasa.

Feladatok

1. Miért nem lehet megadni 100 killonbdz6 paratlan egész szamot Ugy, hogy azok
reciprokainak 6sszege 1 legyen?

2. Osszeadtunk harom egymast kdvetd egész szamot, és dsszeadjuk a kdvetkezd
harom szdmot is. Miért nem lehet az igy kapott két szam szorzata 111 111 111 ?

3. Miért nem lehet a (12n+1)/(30n+2) tortet egysetlen n természetes szam esetén
sem egyszer(isiteni?

4. Miért nem lehet x2+y és y2+x egyszerre négyzetszam, ahol x és y pozitiv egé-
szek?

5. Miért nem lehet 1989 egész szam szorzata 1989, 6sszege nulla?

6. Miért nem lehet 1990 egész szam szorzata 1990, 6sszege nulla?

7.A 11 111, 11 112, ..., 99 999 szdmokat valamilyen sorrendben egymés utén fr-
tuk. Miért nem lehet az igy kapott szam 2-hatvany?

8. Miért nem lehet egy pozitiv egészekbdl all6 végtelen szamtani sorozatban ponto-
san egy négyzetszam (kébszam, stb.)?

9. Miért nem lesz egyetlen pozitiv egész m esetén sem az m(m+1) szdm hatvany-
szam?

10. Osszeadjuk az 1/(m'n) < m < n < 1989 alakd szdmokat. Miért nem lehet a kapott
Osszeg egész szam?

11. Miért nem lehet a 111...1 (m db 1-es) szam valamely tébbszérésében a szamje-
gyek 6sszege m-t8| kisebb?

12. Miért nem teljesiil valamely pozitiv m,n szdmparra az (5+3-V2)M=(3+5V2)"
egyenl6ség?

13. I\gién nem osztja 1000M-1 szdm az 1988M-1 szamot egyetlen pozitiv egész m-
re sem?
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14. Egy egész szam szamjegyeit valamilyen mas sorrendben (jra leirtuk. Az igy ka-
pott szdmhoz hozzaadjuk az eredeti szamot. Miért nem lehet az 6sszeg 999...9 (1989
db 9-es)?

15. Az (m,n) szdmpéarb6l megkaphatjuk az (m+n,n), vagy (m-n,n), vagy az (n,m)
$z&mpért. Miért nem lehet ilyen miiveletekkel a (19,89) szdmpéarbdl a (12,21) szam-
parhoz eljutni?

16. Miért nem lehet 1989 két négyzetszam dsszege?

17. Miért nincs olyan egész szam, amely elé egy alkalmas szamjegyet irva az ere-
deti szAm 58-szorosét kapnank?

18. Miért nem lehet az egész szamok kérében megoldani az x2-3y = 17 egyenle-
tet?

: 19. Miért nem lehet az egész szdmok kérében megoldani az x2+4x-8y = 11 egyen-
etet?

20. Miért nem lehet az egész szamok kérében megoldani a 3x2-4y2 = 13 egyenle-
tet?

21. Miért nem lehet megoldani az egész szdmok kérében az x2-y2 = 10101010
egyenletet?

22. Miért nem lehet az egész szdmok kdrében megoldani az x4-2x2y+3y2+2 = 0
egyenletet? ,

23. Miért nem lehet a pozitiv egészek kérében megoldani az 5"+11" = 121 egyenle-
tet?

24. Miért nem lehet az ax2 + bx + ¢ = 0 egyenletet a racionalis szdmok halmazan
Mmegoldani, ha a, b és c paratlan egész szamok?

25. Az f(x) egész egyitthatds polinomra teljesiil, hogy f(19)f(88)=5. Miért nem lehet
olyan k egész szamot talalni, melyre f(k)=1988 lenne?

26. Legyen f(x)=g(x)h(x), ahol g(x) és h(x) egész egyiitthatés polinomok. Miért nem
lehet f(x) értéke végtelen sok egész x-re primszam?

27. Miért nem lehet a P(x,y)=4 + x2y4 + x4y2 - 3x2y2 kétvéltozds polinomot polino-
mok négyzetdsszegeként felirni?

28. Miért nem lehet log, 5 racionélis szam?

29. Miért nem lehet tg 5° racionalis szam?

30. Miért nem lehet sin 5° racionélis szdm?

31. Miért nem lehet téglatestet paronként kiilénbézé méreti kockakbdl kirakni?

32. Miért nem lehiet a koordinatarendszerben megadni olyan konvex négyszdget,
melynek egyik 4tléja kétszerese a masiknak, az 4tlok 45°-os szdget zarnak be, és a
cstcsok koordinatai egész szamok?

38. Miért nem lehet kockéat 4 db haromszégalapu gulara (tetraéderre) felbontani?

34. Adott 5 szakasz, melyek kézil barmely harombél szerkeszthet6 haromszég.
Miért nem lehet ezen haromszdgek mindegyike tompaszog(i?

35. Miért nem lehet az ayazpags, 12823331, 812821332, -A1a8a3¢, -A128238g1,
“814ap1a33 szamok mindegyike pozitiv, ha az a;; szamok nullatél kiilsnbdzéek?

36. Miért nem lehet egy 10x10-es tablazatot Ugy kitélteni, hogy a szamok 8sszege
Minden sorban pozitiv, és minden oszlopban negativ legyen?

37. Miért nem metszhet egy egyenes egy 20x30-as tablazatot 50 mezében?

38. Miért nem lehet egy kocka élein az 1,2,3,...,12 szdmokat gy elhelyezni, hogy
Minden cs(icsra az oda befutd éleken levé szamok dsszege ugyanannyi legyen?

39. Miért nem lehet egy szabalyos nyolcszég cslicsaiba az 1,2,3,...,8 szdmokat gy
elhelyezni, hogy barmely harom szomszédos cs(icsra az ott levé szamok dsszege 13-
t6l nagyobb legyen?

40. Miért nem lehet egy szabalyos hétszdg éleit (oldalait és 4tl6it) hat szinnel gy
Szinezni, hogy minden cstcsbél mind a hatféle szinnel induljon é1?
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41. Miért nem lehet egy szabdlyos 45-sz6g cslcsaiba a 0,1,2,...,.9 szamjegyeket
Ggy befrni, hogy ezekbdl barmely szampar szerepeljen valamely oldalél két végpont-
jan?

42. Szabélyos 12-s269 egyik cstcsdban minusz jel, tébbiben plusz jel all. Egy-egy
alkalommal hat szomszédos csicsban valtoztathatjuk meg az el6jeleket. Miért nem le-
het elérni, hogy néhany ilyen mavelet utdn a minusz jel egy szomszédos cslcsba "kol-
t6zzon at", a tobbi cslcsban pedig plusz jel alljion?

43. Egy kér alak( asztalnél 77-en ilnek. Mindenki gondol egy egész szamra, s min-
denki felirja egy papirosra két szomszédja szamainak &sszegét. Miért nem allhat
mindegyik papiroson 1989?

44. Miért nem lehet egy 10x10-es sakktablat 4x1-es dominékkal hézagmentesen és
atfedés nélkil lefedni?

45. Egy 8x8-as sakktabla bal alsé mezdjét kivagtuk. Miért nem lehet a jobb felsé
mez6rdl indulva egy huszar babuval Ggy bejarni ezt a sakktablat, hogy minden mezét
pontosan egyszer érintsiink?

46. Egy tabléra felituk az 1, 2, 3, ..., 1990 szamokat. Egy-egy alkalommal két sza-
mot letérélhetiink, de helyette azok 6sszegét vagy kiilonbségét felirjuk. Ezt az eljarast
sokszor megismételve, végil egy szam marad a tablan. Miért nem lehet ez a szam
nulla?

47. Egy szigeten 13 sziirke, 15 barna, 17 z6ld kaméleon él. Ha két killonbéz6 szinl
kaméleon talalkozik, akkor annyira megijednek egymastél, hogy mindketten a harma-
dik szinre valtoztatjak a béritket. Két azonos szinli kaméleon nem ijed meg egymastal,
fgy taldlkozaskor nem valtoztatjdk meg a sziniiket. Miért nem lehet egy idé mulva min-
den kaméleon ugyanolyan szinG?

48. Egy négyzet csicsaiba gyufékat helyeztiink. Egy-egy alkalommal barmelyik
cstcsbél vehetiink el gyufékat, de az egyik ezzel szomszédos cslcsba kétszer annyi
gyufaszalat kell elhelyezni. Kezdéskor a cslcsokban valamilyen kériljarast tekintve, a
gyufék szama: 1, 0, 0, 0. Miért nem lehet elérni azt hogy egy idé mulva a cslcsokban
levé gyufak szama: 1, 9, 8, 9 legyen?

49. Egy kocka cslcsaiba szamokat irtunk. Egy-egy alkalommal valamelyik éI két vé-
gén all6 szamot eggyel-eggyel novelhetjik. Miért nem lehet elérni ezen mivelet tobb-
szori alkalmazasaval, hogy minden cstcsban ugyanaz a szam élljon, ha a kezd&alla-
pot:

a) egyik csucsban 1-es, tobbiben 0?

b) egyik oldallap két szemkdzti csicsaban 1-es, tébbiben 0?

50. Adott egy négyzet harom cslcsa, s most a kdvetkezd m(velet engedélyezett:
meglévé pontot masik pontra tilkrozhetiink. Miért nem lehet ennek a miiveletnek tobb-
szo6ri alkalmazaséval a hianyzé negyedik cstcsot elGallitani?

Utmutat4sok a feladatok megold4séhoz

1. Ha a torteket kozds nevezére hozzuk, a szamlalé paros, a nevezs péaratlan szam
lesz, s ezért ez a tort nem lehet 1-gyel egyenlé.

2. Az egyik szorzétényezd paros szam.

3. Ha a szamlélénak és a nevezének van kozés osztéja, az osztéja az 5+(12n+1) -
- 2:(30n+2) = 1 szamnak is.

4. Hay <x, akkor x2 < y2 + y < x2 4 X < (x+1)2

5. A szorzatot figyelve: az 1989 db szdm mindegyike péaratlan, igy ezek dsszege is
paratlan lesz.

6. A szorzatot figyelve: az 1990 db szam kézott van egy paros, és van 1989 db pa-
ratlan. Ezek 6sszege paratlan.
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7. A felirt szdm oszthaté lesz 11 111-gyel, gy nem lehet 2-hatvéany. Az oszthat6ség
oka: 100 000 = 9-11 111 + 1, ezért a felirt sz&m ugyanannyi maradékot ad 11 111-
gyel osztva, mint a kartyakon levé szamok Gsszege, (105-1) + (11 111 + 99 999)/2 ez
pedig maradék nélkiil oszthaté 11 111-gyel.

8. Legyen a sorozat differencidlja d, egyik tagja a=m?2! Ekkor (m+kd)2 = m2+2mkd +
+k2d2 = a + d(2km + k2) szZintén eleme a sorozatnak. Hasonlé a bizonyitas kébszam-
ra, s mas hatvanyokra is.

9. m és m+1 relativ primek, igy szorzatuk csak akkor n-edik hatvany, ha mindkét té-
nyezd n-edik hatvany.

10. 1-t61 1989-ig csak két szam van, mely oszthat6 36-nal: 729=36 és 1458=236. Az
1/m*n tortek kéziil igy csak egynek a nevezdje oszthaté 3'2-nel. Ha a feladatban mon-
dott 6sszeget kizds nevezére hozzuk, a nevezd oszthaté lesz 312-nel, a sz4mlal6 pe-
dig 3-mal osztva nem nulla maradékot ad.

11. Tegyilk fel, hogy az A r-jegy(i sz&m a legkisebb a 111...1 tébbszérdsei koziil,
melyben a szdmjegyek 6sszege m-t6l kisebb. Nyilvan r > m, és 107-10"M oszthat6
111...1-gyel (m db 1-es). Ekkor az A-(10r-10"M) sz&m szintén tobbszorése 111...1-
nek, jegyei sszege kisebb lesz m-t6l, és - ami ellentmond a feltevésnek - ez a szam
kisebb A-t6l.

12. Ha (5 + 3-V2)M = (3 + 5 « V2)", akkor (5 - 3-V2)™ = (3 - 5-V2)", s ez utébbi nem
lehet, mert az egyenléség bal oldalan egy 1-t6l kisebb pozitiv szamot, a jobb oldalon
Pedig egy 1-t6l nagyobb abszolutérték szdmot hatvanyozunk.

13. Ha 1988M-1 oszthaté 1000M-1 = d-vel, = a két szam kilonbsége (1988M-1) -
-(1000M-1) = 2M-(994M-500™) is oszthaté a d szammal, azaz 994™-500M oszthat6
lenne d-vel, ami azért nem lehet, mert ez a pozitiv szam kisebb d-t6l.

14. Jeldlje az eredeti szamot A, a szadmjegyek felcserélésével kapott szédmot B.
A-ban is, B-ben is a szamjegyek dsszege ugyanannyi, jeldlje ezt k. A 999...9 szam je-
gyeinek 6sszege megegyezik az A és a B szamok szdmjegyeinek sszegével, hiszen
a 999...9=A+B dsszeadasban egyik helyértéken sem torténhet tizes atvitel. Tehat
1989:9 = k + k, ami nem lehet, hiszen a bal oldalon pératlan szam &ll.

15. Ha egy szdmparon egymas utan tébbszér végrehajtiuk a megadott mGveleteket,
a kapott szamparok mindegyikének lesz egy kézés tulajdonsdga: ugyanaz a legna-
gyobb kézés osztdjuk.

16. Négyzetszadm 4-gyel osztva 0 vagy 1 maradékot adhat, ezért két négyzetszam
Osszege 4-gyel osztva 3 maradékot nem ad.

17. [rjuk az A elé az a szamjegyet. A feladat szerint: a-10"+A = 58-A, azaz a-10" =
=57'A = 3:19'A, s ez nem lehet, mert a bal oldal nem oszthaté 19-cel.

18. Négyzetszam 3-mal osztva 0 vagy 1 maradékot ad, az egyenléség bal oldalén is
0 vagy 1 maradékot kapunk, ha azt 3-mal osztjuk, mig a jobb oldalon 2 a maradék.

19. Hasonlé az el6z6 feladathoz, csak most a 4-gyel valé osztasi maradékot érde-
mes figyelni.

20. Olyan, mint az el6z& két feladat, figyelhetjik akar a 3-mal, akér a 4-gyel valé
Osztaskor keletkezd maradékokat.

21. A bal oldal 4-gyel osztva 0,1 és 3 maradékokat adhat, mig a jobb oldalon 2 a
maradék.

22, x4-2x2y+3y24+2 = (x2-y)2 + 2y2 + 2, s ez nem lehet nulla.

23. 12n-5n oszthat6 12-5=7-tel, mig 11" 7-tel nem oszthaté.

24. Legyen x = p/q gydke az egyenletnek, és (p,q)=1. Szorozzuk az egyenlet mind-
két oldalat - az x=p/q helyettesités utan - q2-tel. Az a:p2 + b'p'q + c'q2 = 0 egyen|s-
ség csak Ugy teljesiilhet, ha az dsszeadandék kdzt van paros szdm. Azonban, ha P
vagy g kozill az egyik paros, akkor az egyenl8ség miatt a masik is paros, s ez ellent-
mond a (p,q)=1 feltételnek.
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25. Lathatd, hogy f(19) és (88) is paratlan. Ha egy egész egyiitthatés polinom egy
paros helyettesitési értékre paratlan értéket vesz fel, akkor minden paros szamra pé-
ratlan lesz az értéke. Ugyanez igaz, ha a paratlan helyettesitési értékeket figyeljiik.
Ezért f(x) értéke minden egész helyen pératlan szam.

26. Ha f(x) értéke végtelen sok egész x-re prim, akkor g(x) vagy h(x) értéke végte-
len sokszor az 1 vagy -1 szam. Vegyik példaul azt, hogy g(x) értéke végtelen sok-
szor 1, ekkor g(x)-1 polinomnak végtelen sok gydke volna, ami nem lehet.

27. Legyen P(x,y) = g3(xy) + g?i(x,y) + ... + g2(x,y), ahol gi(x,y) polinomot jel|.

Mivel P(x,0)=P(0,y)=4, igy gj(x,y) nem tartalmazhat a-xk vagy b-ym tagot, ezért x2-y2
egyitthatdja a jobb oldalon nem lehet negativ.

28. Ha log, 5 = p/q , akkor 2(p/q) = 5, azaz 2P=59, s ez nem lehet, mert a bal oldal
oszthat6 2-vel, a jobb oldal nem.

29. Ha tg 5°raciondlis, akkor a tg 2x -re vonatkoz6 6sszefiiggést hasznélva tg 10° és
tg 20° értékére is raciondlis szam adddik, valamint a tg(x+y) addiciés 6sszefiiggés
alapjan tg (10°+20°)=tg 30°-ra is raciondlis értéket kapunk, azonban annak értéke V3/3
ami irracionalis.

30. Ha sin 5° racionélis, akkor a sin 3x = 3'sinx - 4-sin3x ésszefiiggés sin 15° érté-
kére raciondlis szamot ad, azonban sin 15° értéke irraciondlis: sin 15° = sin (45°-30°)
= (V2/4):(¥3 - 1).

31. Vélasszuk ki a kockak koziil a legkisebbet. Az ezzel szomszédos kockak minde-
gyike nem lehet téle nagyobb. Ellentmondas.

32. Ennek a négyszdgnek a teriilete racionalis szam. Ha a négyszdg teriletét az
(ef-sina)2 (e és f a két atl6, o az altaluk bezért szog) képlettel szamoljuk,
(AC-BD-V2)/4 = AC2-(N2/2) értéket kapunk, ami irracionélis, hiszen AC2 egész szam,
(szamoljuk ez utébbi értéket a Pitagorasz-tétellel). Ellentmondas.

33. Valasszuk ki a kocka két szemkdzti oldallapjat! Cgy-egy ilyen lapon legalabb két
tetraéder oldallapja nyugszik. Ez mér legaldbb négy tetraéder, s ezekbdl egyet sem
szadmolhattunk kétszer. A négy tetraéder térfogatanak 6sszege legfeljebb 2/3-a3 (a
kocka éle). Lathaté, hogy négy tetraéder valéban kevés a felbontdshoz, azonban éttel
mar megvalésithaté a felbontas.

34. Legyen a<b < c <d < e az 6t szakasz. Ha a szerkeszthet6 haromszogek egyike
sem hegyesszog(, akkor c2 > a2+b2, d2 > c2+b2, @2 > d2+c2, melyekbdl az e2 > a2+
+2b2 4+c2 > a2+2ab+b? egyenlbtlenség nyerhetd, azaz e > a+b, ami a haromszog-
egyenlétlenségnek mond ellent.

35. Ha mind a hat szam pozitiv, akkor szorzatuk is az, azonban ez -(a;ya;>as3
2187323831 332333)2.

36. Adjuk Ossze a tablazatban levé szamokat egyszer soronként, egyszer oszlopon-
ként. Egyik alkalommal ez az érték pozitiv, masik alkalommal negativ szam.

37. Ha egy egyenes 50 mez6t metsz, akkor metsz 49 racsegyenest is (mikor az 1.
mez6bél a 2. mezdbe, a 2. mezbbél a 3. mezdbe, ... , a 49. mez6bél az 50. mezébe
ér). Azonban a racsegyenesek szama: 19 vizszintes és 29 fiigg6leges, 6sszesen 48
egyenes (a hatarolé egyeneseket nem kell szamolnunk).

38. Irjuk fel a cslicsokba az oda befuté éleken levs szamok 6sszegét, majd adjuk
6ssze a cslcsokban levd szamokat. A kapott 6sszeg: 2¢(142+3...+12) = 1213, s ezt
nem lehet nyolc egyenl részre osztani Ggy, hogy a kapott szam egész szam legyen.

39. Szamitsuk ki az 0sszes szomszédos harom cslcsra az ott 4ll6 szamok 6ssze-
gét, majd ezeket adjuk 6ssze. A kapott 6sszeg: 3 * (1+2+3+...+48)=108. Ha barmely ha-
rom szomszédos cslcsra az ott allé szdmok 6sszege nagyobb 13-t6l, akkor ezen
Gsszegek dsszege legalabb 8:14=112 lenne. Ellentmondas.

40. Ha lehetne, akkor minden cslicsba pontosan 1 piros szini él futna be, ez 7
cslcs esetén nem valosithaté meg, mert vagy lesz olyan cslcs, melybe nem fut piros
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él, vagy pedig lesz olyan csics, melybe két piros él is fut.

41. Osszesen 45 sz4mpar képezhetS, ezért minden szampar pontosan egyszer
szerepelhet. Tekintsik a 0 szamot, ez 9 szammal alkot part. Ha a 0-t elhelyezzik egy
cstcsba, akkor ott két szampér keletkezik (a bal oldali, és a jobb oldali szomszédja-
val). Mivel a 9 pératlan szam, ezért a kivant elrendezés nem valdsithaté meg.

42. Allitsuk parba a szemkozti csticsokat. Egy-egy mivelet minden egyes par ele-
mének el&jelét valtoztatja meg. Ezt a miveletet paratlan sokszor elvégezve, a parba
allitott csticsokban az eldjelek killdnbdz8ek lesznek, mig a paros sokszor elvégezve, a
parokban az elSjelek azonosak lesznek (kivéve az (A, A;) parost). Ezért nem lehet,
1lgc»gy egyidejlleg az (A,, Ag) parban kiilonb6z6, az (As, Ag) parban azonos legyen a
elirt eljel.

43. Adjuk 6ssze a céduldkra felirt szamokat, ez kétszerese a gondolt szamok &sz-
Szegének, tehat paros szam, s ez nem lehet 77:1989.

44, Szinezzilk a 10x10-es tablat 4 szinnnel tgy, hogy a féatléval parhuzamos atlék-
ban egyszintiek a mezdk, s a kiilénbdz6 szinti 4tlék ugyanabban a sorrendben kévetik
egymast. Ekkor barhogyan is helyeziink el egy 4x1-es dominét, az minden szinbdl
ogy-egy mezét fed. Azonban, ha 6sszeszamléljuk az azonos szinl mezdket egy-egy
szinbél, eltéré szdmokat kapunk.

45, A huszar felvaltva |ép fehér és fekete mezékre.

46. Egy-egy torlés-felirds alkalméval a paratlan szdmok szdma vagy véltozatlan,
vagy kettével csokken. A tablan eredetileg paratlan sok paratlan szam volt.

47. Jelblje a sziirke, barna és zéld kaméleonok szd&mét rendre: a, b és c. A szinval-
tasok alkalmaval az a-b érték 3-mal val6 osztasi maradéka nem véltozik. Ez az oszta-
si maradék a feladatban szerepld (13, 15, 17) szamharmasra 1, mig a kivéant egy szi-
n csoportra, pl. a (45, 0, 0) szamharmasra 0.

48. Jeldlje a négyzet cslcsaiban levé gyufak szamat valamilyen koruljarast tekintve:
a, b, ¢, d. Egy-egy mivelet alkalmaval az a-b+c-d sz4m 3-mal vett osztasi maradéka
nem valtozik. Ez a maradék a kezdd allapotban 1, s az elérni kivant helyzetben 0.

49. a) Ha 6sszeadjuk a cslcsokban levé szamokat, az 6sszeg parossédga a mivele-
tek sordn nem valtozik, hiszen mindig 2-vel né. Ha az ésszes cslcsban ugyanaz a
szam 4ll, akkor ez az ésszeg paros, mig a kezdé 4llapotot tekintve, ott az ésszeg pa-
ratlan.

b) Osszuk két csoportba a 8 csucsot (igy, hogy az ugyanabban a csoportban levé
négy csucs kdzt ne legyen ketts, mely ugyanazon él két végpontja (ez a felosztas egy-
egy szabdlyos tetraéder cslcsait adja meg). Szamitsuk ki a két csoportban levé sza-
mok Gsszegét. Ez a két dsszeg a mliveletek soran mindig egyszerre né 1-gyel. A ki-
vant allapotban a két 6sszegnek egyenlének kell lennie, mig a kezdd &llapotban kii-
[6nbéznek. -

50. Vegyiik fel a koordinatarendszerben a négyzet harom csudcsét: (0, 1), (1, 1),
(1,0). Egy tilkrdzés soran a tilkrozétt pont egy-egy koordinataja vagy valtozatlanul ma-
rad, vagy paros szammal véltozik. Mivel a megadott pontok mindegyikének van pérat-
lan sz&4m az els® vagy a masodik koordinatajaban, ezért az el6allithaté pontok is tar-
talmaznak péaratlan szamot koordinataként. A keresett negyedik cstcs (0, 0).
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